
 

               Fie 𝐴𝐵𝐶 un triunghi dreptunghic în 𝐴 şi 𝐵𝐷, 𝐶𝐸 bisectoarele sale (𝐷 ∈ 𝐴𝐶, 𝐸 ∈ 𝐴𝐵 ). Se 
notează cu 𝐼 intersecţia dreptelor 𝐵𝐷 şi 𝐶𝐸 şi cu 𝐹, 𝐺, respectiv 𝑃, proiecţiile punctelor 𝐷, 𝐸 şi 𝐴 pe 
dreapta 𝐵𝐶.  

a) Să se arate că 𝐴𝐹 este bisectoarea unghiului 𝐶𝐴𝑃. 
b) Să se demonstreze că 𝐼 este centrul cercului circumscris triunghiului 𝐴𝐹𝐺. 
c) Să se determine măsura unghiului 𝐹𝐼𝐺. 
d) Dacă triunghiul 𝐴𝐵𝐶 este unul oarecare, să se arate că există două puncte, 𝐹 şi 𝐺, situate pe 

dreapta 𝐵𝐶, astfel încât  𝑚(∢𝐷𝐹𝐵) = 𝑚(∢𝐸𝐺𝐶) = 𝑚(∢𝐵𝐴𝐶) şi, apoi, să se determine 
măsura unghiului 𝐹𝐼𝐺, în funcţie de măsura unghiului 𝐵𝐴𝐶. 
 

 
Soluţie.  

a) Cum 𝐵𝐷 este bisectoarea unghiului 𝐴𝐵𝐶, rezultă că 𝐷𝐴 = 𝐷𝐹 . Din relaţiile  ∢𝐷𝐹𝐴 =
∢𝑃𝐴𝐹 (pentru că 𝐷𝐹 ∥ 𝐴𝑃) şi  ∢𝐷𝐹𝐴 = ∢𝐷𝐴𝐹 (căci 𝐷𝐴 = 𝐷𝐹), rezultă că ∢𝑃𝐴𝐹 = ∢𝐷𝐴𝐹 . 
Deci, 𝐴𝐹 este bisectoarea unghiului 𝐶𝐴𝑃. 

b) Dreapta 𝐵𝐷 este mediatoarea segmentului 𝐴𝐹, iar dreapta 𝐶𝐸 este mediatoarea segmentu-
lui 𝐴𝐺. 

c) Avem: ∢𝐹𝐴𝐺 = ∢𝑃𝐴𝐹 + ∢𝑃𝐴𝐺 = 1
2

(∢𝐵𝐴𝐶) = 45°. Deoarece 𝐼 este centrul cercului circum-

scris lui 𝐴𝐹𝐺, rezultă că  ∢𝐹𝐼𝐺 = 2 ∙ (∢𝐹𝐴𝐺) = 90°. 
d) Luăm 𝐹 = 𝑠𝑖𝑚𝐵𝐷𝐴  şi 𝐺 = 𝑠𝑖𝑚𝐶𝐸𝐴 . Punctele F, G aparţin dreptei BC şi 𝑚(∢𝐷𝐹𝐵) =

𝑚(∢𝐸𝐺𝐶) = 𝑚(∢𝐵𝐴𝐶). Deoarece ∢𝐹𝐴𝐺 = ∢𝐵𝐴𝐹 + ∢𝐺𝐴𝐶 − ∢𝐵𝐴𝐶 = �90° − 1
2

(∢𝐴𝐵𝐶)� +

�90° − 1
2

(∢𝐴𝐶𝐵)� − ∢𝐵𝐴𝐶 = 90° − ∢𝐵𝐴𝐶: 2, rezultă că  ∢𝐹𝐼𝐺 = 2(∢𝐹𝐴𝐺) = 180° − ∢𝐵𝐴𝐶. 

 

 


