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Clasa a XI-a, Analiz¼a

Se consider¼a şirurile (xn); (yn) � R de�nite prin rela̧tiile de recureņt¼a:8>>><>>>:
xn+1 =

9xny
2
n

(xn + 2yn)2
; x0 = x;

yn+1 =
xn + 2yn

3
; y0 = y;

unde 0 < x < y.
1). S¼a se arate c¼a, oricare ar � n 2 N,

x = x0 < x1 < � � � < xn�1 < xn < yn < yn�1 < � � � < y1 < y0 = y:

2). S¼a se arate c¼a (xn) şi (yn) sunt convergente şi au aceeaşi limit¼a.
3). S¼a se arate c¼a lim

n!1
xn = lim

n!1
yn =

3
p
xy2.

(Se va observa c¼a xn+1 � y2n+1 = xn � y2n;8n 2 N).
4). S¼a se arate c¼a, oricare ar � n 2 N,

yn � xn < (y � x) �
�
y(y � x)
3x2

�2n�1
:

(Se va observa c¼a yn+1 � xn+1 <
y

3x2
� (yn � xn)2;8n 2 N).

5). Se consider¼a x = 3
2
; y = 2. S¼a se arate c¼a

0 < yn � 3
p
6 <

1

2
�
�
4

27

�2n�1
:

6). S¼a se determine primele dou¼a zecimale exacte ale lui 3
p
6.


